5. cviceni - teorie

Definice. Necht z € R. Potom é&islo k € Z splivjici k < x < k+ 1 nazyvame celou é&isti Cisla
x a znatime |x| nebo [x].

Definice. Necht {a,} 2 je posloupnost realnych ¢isel a L € R. Rekneme, ze L je vlastni
limita posloupnosti {an}22 , jestlize

Ve >03ng e NVn>ng,n e N:la, — L| <e.
Posloupnost {a,}52; ma limitu co (resp. —00), jestlize
VK € R 3ng e NVn >ng,n € N:a, > K (resp. < K).
Limity jsou jednoznac¢né urcené.

Véta 2.3 (limita podposloupnosti). Necht {a,}2°; je posloupnost realnych ¢isel s limitou
A € R. Bud posloupnost {by}32, vybrana z posloupnosti {a, }32 ;. Potom uz limy_, by = A.

Véta 2.8 (VoAL) (Aritmetika limit). Necht {a,}22; a {b,}°2; jsou posloupnosti realnych
¢isel a méjme lim, o a, = A € R*, lim,, oo b, = B € R*. Potom plati:

e lim, o an + b, = A+ B, méli prava strana smysl.
e lim, ., a, b, = A- B, mali prava strana smysl.
A

e lim, . Z‘—Z = 5, mali prava strana smysl.

Véta 2.7 (Dva straznici). Necht {an}0, {bn}22; a {cn}22, jsou t¥i posloupnosti realnych
¢isel spliujict:

e dng e NVn € Nn > ng : a, < ¢, < by,
e lim, .o anp = limy, o0 b, = A € R¥,
potom je lim,, o0 ¢ = A.
Véta 2.5 (0- omezend). Necht {a,}22, a {b,}72 jsou posloupnosti realnych ¢isel spliujici:
o {a,}5° je omezena,
e lim, .o b, =0,
potom je lim, . a, - b, = 0.

Véta 2.9 (ﬁ) Necht limy,, yo0 a, = A € R*, A > 0,lim,_, b, = 0 a existuje ng € N takoveé,
Ze pro kazdé n € N,n > ng plati b, > 0. Pak lim,, .~ ‘;—: = 00.
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Véta (O posloupnosti s kladnymi ¢leny). Necht {a,}; je posloupnost kladnych realnych
¢isel a n € N. Potom plati:

o lim, oo = A = lim, 00 a, = A, (nelze pouZit u zkousky)

an

. a
o lim;, ;oo =2

=2 <1 = limy 0 an =0, (nelze pouZit u zkousky)
o limy, ooty = A <= limy,_oo an™ = A™ < limy,_y00 ¥/an = VA prom € N.
Riustova skala

nn<n’® <a"<nl<n, kdea>1,a,8€N

Vzorce

e A" — B" — (A_B)(An—l _|_An—2B_|_An—SB2+.”_|_A2Bn—3+ABn—2_‘_Bn—1) —
(A= B) (i Am B

(A B = A4 (AIB 4 (ATB ok B = T (A
cap=a1+(k—-1)d = Y, _ja; = 7(‘“‘;‘”“)" (aritmetickd Fada)
[ Zzzlal.qk—lzal.% pr0q>0

[ ] ZZ:lm:nLH (2 C'U.)

o ZZ:I k2 — n(n+1)6(2n+1)

o > k= (%)2

Odhady
o 1.3.5 2l < \/mlzﬁ (viz cv. 4 pi. 5)

Limity

e plati lim,, ,ca™ =ocoproa>1 (viz cv. 4 pr. 5)

e plati lim, ,oca™ =0proa € (0,1) (viz cv. 4 pi. 5)
e lim, ,oo Ya=1proa>0 (viz cv. 4 pr. 5)

o lim, ,o Y/n=1

e a>b>0 = limy_o Val +07 =a
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